Mie¢dzyszkolne Zawody Matematyczne
Klasa Il LO - zakres podstawowy
Etap rejonowy — 11.12.2004 rok

Czas rozwigzywania zadan 150 minut
Zadanie 1 (2 pkt)
Wykaz, ze liczba 98 +97+9°%+ ... +972+ 9 jest podzielna przez 90.
Zadanie 2 ( 2 pkt)
Rozwaz wszystkie trojkaty rozwartokatne, ktoérych dlugosci bokéw sg kolejnymi liczbami
nieparzystymi. Wyznacz dlugosci bokoéw trojkatow spetniajacych te warunki.
Zadanie 3 ( 3 pkt)
Dhugosci bokow trojkata sg trzema kolejnymi wyrazami ciggu arytmetycznego. Udowodnij,

ze dlugo$¢ promienia okregu wpisanego w ten trojkat rowna sie % dhugosci wysokosci tego

trojkata poprowadzonej do boku, ktorego dtugos¢ jest srodkowym wyrazem tego ciggu.
Zadanie 4 ( 3 pkt)
Oblicz :

(cosa)y 1+tg?0 dla ae(g,nj.

Zadanie 5 (4 pkt)

W czasie sptywu kajakowego uczniowie mieli do przeptynigecia tras¢ o dlugosci 84
kilometrow. Podzielili te tras¢ na odcinki rownej dlugosci i codziennie przeptywali
wyznaczony odcinek. Gdyby przeptynigcie calej trasy trwalo dwa dni dluzej, to dziennie
mogliby przeptywac o 7 kilometrow mniej.

Ile kilometrow dziennie przeptywali uczniowie?

Zadanie 6 (4 pkt)

Sprawdz, czy liczba ,/‘ 40V2 - 57‘ — 4042 +57 jest liczbg wymierng.

Zadanie 7 (4 pkt)

Jeden z bokow trojkata ma dhugosé 1 + +/3 , a katy przylegajace do tego boku maja miary 450
i 30°. Oblicz pole tego trojkata.

Zadanie 8 (4 pkt)

Rozwiaz réwnanie w zalezno$ci od wartosci parametru a
X
x-al Xl =1
Zadanie 9 (5 pkt)
Szklanke w ksztalcie walca o Srednicy 6 centymetrow 1 wysokosci 9 centymetrow napetniono

woda. Nastepnie szklanke przechylono, tak, ze % wody wylata si¢. Wyznacz miare kata, pod

jakim przechylono szklanke ( kat nachylenia podstawy do podtoza).
Zadanie 10 (5 pkt)
Dla jakich warto$ci parametru a zbior rozwigzan uktadu:
x2+(y-2)"<1
y=ax?
nie jest zbiorem pustym.

Zyczymy powodzenia



Kryteria oceniania dla klasy 111 LO — zakres podstawowy

Nr Wykonana czynnos$¢
zad Pkt
1 | Zapisanie danej sumy w postaci : 9'(9 + 1) + 9°(9+ 1) + 9°(9 + 1) + 9( 9 + 1) 1
Zapisanie danej sumy w postaci : 90 (9° + 9* + 9° + 1) 0,5
Uzasadnienie, ze suma jest podzielna przez 90 0,5
2 Zapisanie uktadu nieréwnosci : a + b > ¢, a° + b® < ¢, gdzie a, b, ¢ sa kolejnymi 1
liczbami nieparzystymi 2n +1,2n+3,2n +5
Wyznaczenien:n=1lubn=2 0,5
Obliczenie dlugosci bokow: (3,5,7) lub (5,7,9) 0,5
3 Zapisanie wzoru na pole trojkata po uwzglednieniu, ze dtugosci bokow sa kolejnymi | 1,5
wyrazami ciggu arytmetycznego: P = 1,5 rb, gdzie b jest srodkowym wyrazem tego
ciggu a r promieniem okrggu wpisanego w okrag
Zapisanie rownania : 1,5r b = 0,5 bh, gdzie h jest wysokos$cig opuszczong na bok o 1
dhugosci b
Zapisanie zwigzku pomigdzy promieniem a wysokos$cia : I = %h 0.5
4 .. I 2 . . n . T 0,5
Zapisanie zatozenia : 1 +tg“ o >0 icosa#0 i ae > n|czyli ae 2 \T
Przeksztatcenie wyrazenia do postaci : _cosa 15
| cosa |
Obliczenie warto$ci wyrazenia dla oce( g ,n] -1 !
5 Analiza zadania 0,5
., . 84 84 . . . . , 1
Zapisanie rOwnania — + 2 = 7 gdzie x jest liczbg kilometrow przeptywanych
X X —
dziennie
Rozwigzanie rownania : X; = - 14, X, = 21 2
Sprawdzenie warunkéw zadania 1 udzielenie odpowiedzi : 21 km 0,5
6 Zauwazenie, ze liczba 402 — 57 jest liczba ujemna i zapisanie roznicy w postaci 1
V57— 40J2 — |57+ 4042
Przyjmujac, Ze roznica jest rowna liczbie catkowitej t, t<0 obliczenie t° ; 1,5
£ =57 - 4042 - 24/57-40v2/57+40J2 +57+ 402 = 100
Obliczeniet: - 10 15
7 Analiza zadania - rysunek trojkata ABC z oznaczeniami 0,5
| AB| =1+43,| £A| =45°,| «B| =30°
Zaznaczenie wysokosci CD trojkata ABC oraz obliczenie tg 30° w tréjkacie BCD: 2,5
tg30° = _lep]
1++3-|CD|
Obliczenie dlugo$ci wysokosci trojkata : 1 0,5
Obliczenie pola trojkata : P =0,5(1 + +3) 0,5
8 Zapisanie zatozenia : x#0 0,5
Rozwigzanie rownania dla dwoch przypadkow : x>0, X = 1 lub x <0, x=a 2
a
1,5

, . . . . 1
Roéwnanie ma jedno rozwigzanie X = = dla a>0,
a




Rownanie ma jedno rozwigzanie X = a dla a<0
Réwnanie nie ma rozwigzania dla a =0

9 Analiza zadania - rysunek z oznaczeniami 15
Obliczenie objetosci walca: V=81nr 0,5
Zapisanie faktu, ze objetos¢ wylanej wody jest potowa objetosci walca o wysokosci | 2
6 tg o i promieniu rownym 3
Obliczenie miary kata : 45° 1

10 | Uzyskanie nierdwnos$ci w postaci a® X" + (1 - 4a)x“ + 3 <0 2
Zapisanie nierownos$ci w postaci a’ t° + (1 - 4a)t + 3 <0, gdzie t = x° 0,5
Sformutowanie warunkow : A > 01 (t;>0 lub t,>0), gdzie A, t; t; oznaczaja 2
odpowiednio wyrdznik i miejsca zerowe lewej strony nierdéwnosci.
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Wyznaczenie wartosci a: ae ( 5

)

Za poprawnie rozwigzane zadania metodg inng anizeli opisana w schemacie punktowania
nalezy przyzna¢ maksymalng liczbe punktow.

Jezeli uczen rozwigzat zadanie inng metoda 1 popetnit btedy to nalezy okresli¢

i oceni¢ czynnosci rownowazne do wymienionych w schemacie.

Mozna przyznawac¢ poldwki punktow.







