Mie¢dzyszkolne Zawody Matematyczne
Klasa Il LO, I1i 11 Technikum - zakres podstawowy
Etap wojewodzki — 02.04.2005 rok
Czas rozwigzywania zadan 150 minut
Zadanie 1 (6 pkt)

Wyznacz wszystkie pary liczb catkowitych spetniajace réwnanie:
xXy=20-3x+y

Zadanie 2 ( 6 pkt)

Pewien wielomian jest podzielny przez x -2.Przy dzieleniu tego wielomianu przez x -1
otrzymujemy reszte 2, za$ przy dzieleniu przez x - 3 reszt¢ - 4.
Wyznacz reszt¢ z dzielenia tego wielomianu przez ( x -1) (X - 2)( X - 3).

Zadanie 3 ( 6 pkt)

W trapezie ABCD dane sa katy przy podstawie dolnej, takie, ze | ZDAB|=45" ,|ZABC|=60°.

Przekatna BD ma dtugo$é 6+/2 cm i jest prostopadta do boku AD.
Oblicz obwad tego trapezu.

Zadanie 4 ( 6 pkt)
Dla jakich o e[0,2n | rozwigzaniem uktadu:

(sihna—-1)x+y=1
(=2sina)x+(2sina+1)y=sina

jest doktadnie jedna para liczb ujemnych?

Zadanie 5 ( 6 pkt)

Jeden z wierzchotkow trojkata rownobocznego jest wierzchotkiem paraboli y = x? — 4x

a pozostate naleza do paraboli.
Wyznacz wspotrzedne wierzchotkow tego trojkata

Zyczymy powodzenia



Kryteria oceniania dla klasy 1l LO, I1i 111 Technikum — zakres podstawowy

Nr Wykonana czynno$¢
zad Pkt
1 Wyznaczenie niewiadomej np. X z rownania: X = y+ 230 1
y+
.. . _ 17 2
Zapisanie utamka w postaci sumy: X =1 + 3
y+
Zapisanie warto$ci Y, dla ktorych utamek 1—73 przyjmuje wartosci catkowite: 1
y+
-20,-4,-2,14
Obliczenie wartosci x dla odpowiednich wartosci Y. 1
Udzielenie odpowiedzi: pary liczb (0, - 20), ( -16, - 4), (18, - 2), ( 2, 14) spelniaja 1
rOwnanie.
2 Zapisanie faktu, ze reszta z dzielenia danego wielomianu W (x) przez 1
(x-1) (x - 2)( x - 3) jest wielomianem co najwyzej drugiego stopnia lub
wielomianem zerowym
W (x)=(x-1) (x-2)(x-3)Q(X) + (ax’+bx+c)
Znajomos$¢ twierdzenia o reszcie z dzielenia wielomianu W (x) przez dwumian x -r | 0,5
Zapisanie uktadu rownan 15
da+2b+c=0
a+b+c=2
9a+3b+c=-4
Rozwigzanie uktadu rownan: a=-1,b=1,¢c=2 2
Zapisanie szukanej reszty: - X“ + X + 2 1
3 Rysunek wraz z oznaczeniami 1
Wyznaczenie dtugo$ci ramienia AD: 6 /2 cm. 1
Obliczenie dlugosci podstawy dolnej trapezu z trojkata prostokatnego ABD: 12cm | 1
Obliczenie dlugosci wysokosci DE trapezu: 6 cm 0,5
Obliczenie dtugoéci ramienia BC: 4+/3 0,5
Obliczenie dhugosci podstawy gornej: 2( 3 - +/3) cm 15
Obliczenie obwodu trapezu: 2( 32 + /3 +9) 0,5
4 Obliczenie wyznacznikoéw: 1,5
W =2 (sino +1) (sina - %),WX:sina +1, W, =sin o (sin o +1)
Podanie warunku, dla ktorego uklad posiada doktadnie jedno rozwigzanie: 2
W=0 tzn.dla ae [0,27t]/{E nx ,En}
2 66
Obliczenie X,y : x= ! y=—ma 0.5
Z(Sinoc—l) 2(sinoa—1)
2 2
Sformutowanie warunku, dla ktérego X i y sg ujemne: sin o — % <0 isina>0 0.5
1

Okreslenie zbioru rozwigzan tego uktadu nierdwnosci: (0%) v (% Tc,nj




Udzielenie odpowiedzi: Rozwigzaniem uktadu jest doktadnie jedna para liczb 0,5

ujemnych gdy o e (o,g] U [gn,nJ

5 Narysowanie wykresu funkcji kwadratowej ( wyznaczenie wspotrzednych 1
wierzchotka C i wspotrzednych punktdéw przecigcia sie¢ wykresu funkcji z osiami)
Zapisanie wspotrzednych pozostatych wierzchotkow trojkata uwzgledniajac, ze 2
prosta X = 2 jest osia symetrii wykresu: A =( 2 + X, X° - 4), B = ( 2 - X, X* - 4) gdzie X
>0
Zapisanie réwnania v/x? + x* = 2x wykorzystujac, ze dtugoéé boku BC rowna sie 2x | 1
Rozwigzanie rownania: X =0, X = J3,x=- 43 ix>0
Zapisanie wspotrzednych punktow AiB: A=(2+ +3,-1),B=(2-43,-1)

Druga wersja kryteriow dla zadania 5

5 Narysowanie wykresu funkcji kwadratowej ( wyznaczenie wspotrzednych 1
wierzchotka i wspotrzednych punktow przecigcia si¢ wykresu funkcji z osiami)
Zapisanie réwnania prostej BC, gdzie C jest wierzchotkiem paraboli ( kat 2

nachylenia prostej BC do osi OX ma miare 60°):
y= V3x - (4 +243 )

Zapisanie uktadu rownan: 0,5

y =x% —4x
y=\/§x—(4+2\/3_)

Rozwigzanie uktadu réwnan: 2
X, =2++3 lub x,=2

y,=-1 y, =—4

Zapisanie wspotrzednych punktow AiB: A=(2+ +3,-1),B=(2-43,-1) 0,5

Za poprawnie rozwigzane zadania metoda inng anizeli opisana w schemacie punktowania nalezy przyzna¢ maksymalna
liczbg punktow.

Jezeli uczen rozwiazatl zadanie inng metoda i popehit btedy to nalezy okresli¢ i oceni¢ czynnosci rownowazne do
wymienionych w schemacie.

Mozna przyznawa¢ potowki punktow.




