
                                         Mi�dzyszkolne Zawody Matematyczne 

Klasa IIILO i IV Technikum – zakres podstawowy

Etap wojewódzki – 04.03.2006 rok 

Czas rozwi�zywania zada� 150 minut 

Zad 1 (6 pkt)

Sporz�d� wykres funkcji 
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Zad 2 ( 6 pkt) 

Dla jakiej warto�ci parametru m równanie 0)1()1()1( 2 =−+++− mxmxm  ma dwa ró�ne 

pierwiastki dodatnie? 

Zad 3 (6 pkt) 

W trójk�cie prostok�tnym długo�� wysoko�ci i �rodkowej poprowadzonej z wierzchołka k�ta 

prostego oraz długo�� przeciwprostok�tnej tworz� ci�g geometryczny, którego iloczyn 

wyrazów jest równy 8.  

Oblicz długo�� promienia okr�gu wpisanego w trójk�t. 

Zad 4 ( 6 pkt) 

W ostrosłupie prawidłowym czworok�tnym k�t mi�dzy płaszczyznami s�siednich �cian 

bocznych wynosi 0120 . Oblicz k�t nachylenia �ciany bocznej do płaszczyzny podstawy. 

Zad 5 ( 6 pkt) 

W urnie znajduje si� 8 kul białych i 4 czarne. Z urny wylosowano bez zwracania 5 kul. 

Oblicz prawdopodobie�stwo tego, �e stosunek liczby kul czarnych do liczby kul białych w 

urnie zwi�kszył si�. 

                                                                                                           �yczymy powodzenia 



Kryteria oceniania dla klasy III LO i IV Technikum – zakres podstawowy 

Nr 

zad Wykonana czynno��
Pkt 

1 Wyznaczenie dziedziny funkcji: D=(0, ∞ ) 0,5 

Przekształcenie wyra�e� do postaci :
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Zapisanie przepisu funkcji w postaci:
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 Wykonanie wykresu funkcji 1 

2 Zapisanie układu  warunków dla których równanie posiada dwa ró�ne 

pierwiastki: 
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Rozwi�zanie układu : ) ( )3,11,
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Zapisanie układu warunków, dla których pierwiastki s� dodatnie:
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Rozwi�zanie układu nierówno�ci : )1,1(−∈m 2 

Wyznaczenie m dla którego równanie posiada dwa ró�ne pierwiastki: )1,
3

1
(∈m

0,5 

3 Analiza zadania, rysunek. Niech  h- długo�� wysoko�ci, d – długo�� �rodkowej, 

a a, b- długo�ci przyprostok�tnych, c - długo�� przeciwprostok�tnej  

0,5 

Zapisanie równania 82 =⋅⋅ hqhqh gdzie q jest ilorazem ci�gu i obliczenie 

długo�ci �rodkowej : d= 2 

0,5 

 Zauwa�enie, �e długo�� �rodkowej jest długo�ci� promienia okr�gu opisanego 

na trójk�cie, a tym samym stanowi połow� długo�ci przeciwprostok�tnej 

1 

 Obliczenie długo�ci przeciwprostok�tnej, długo�ci wysoko�ci oraz obliczenie q: 

c= 4, h = 1, q = 2 

0,5 

Zapisanie układu równa�
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Rozwi�zanie układu równa� : 348,348 +=−= ba
1 

 Znajomo�� wzoru na długo�� promienia okr�gu wpisanego w okr�g: 
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 Obliczenie długo�ci promienia okr�gu wpisanego w trójk�t : 
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4 Analiza zadania, rysunek, niech np. 

1,, hDEBEbDWBWCWAWaAB =======  gdzie E jest 

punktem wspólnym wysoko�ci �cian bocznych poprowadzonych od 

0,5 



wierzchołków B i D i hWF = ( wysoko�� �ciany bocznej), 0120=∠BED

Zapisanie h przy pomocy a i b : 
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Zapisanie 1h przy pomocy a : 
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 Zauwa�enie, �e trójk�ty BCE i WFC s� podobne i zapisanie proporcji: 
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Zapisanie równania : 
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Rozwi�zanie równania ze wzgl�du na b: 
2

3a
b =
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Zapisanie h za pomoc� a : 
2

2a
h =
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 Obliczenie cos�, gdzie � jest miar�  k�ta nachylenia �ciany bocznej do 

płaszczyzny podstawy: 
2

2
cos =β

0,5 

Podanie miary k�ta : 045  0,5 

5 Okre�lenie przestrzeni zdarze� elementarnych 0,5 

Obliczenie stosunku liczby kul czarnych do liczby kul białych:
2

1 0,5 

 Zauwa�enie, �e stosunek b�dzie wi�kszy gdy wylosujemy pi�� kul białych lub  

cztery kule białe i jedn� czarn�  

2 

Zapisanie  prawdopodobie�stwa: 
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Obliczenie prawdopodobie�stwa: 
33

14 1 

      Za poprawne rozwi�zanie zadania metod� inn� ani�eli opisana w schemacie punktowania, 

nale�y przyzna� maksymaln� liczb� punktów. Je�eli ucze� rozwi�zał zadanie metod� inn�  

i popełnił bł�dy to nale�y okre�li� i oceni� czynno�ci równowa�nie do wymienionych w 

schemacie. Mo�na przyznawa� połówki punktów. 


