Mie¢dzyszkolne Zawody Matematyczne
Klasa Il LO, IV Technikum — zakres podstawowy
Etap rejonowy — 19.12.2009 rok
Czas rozwigzywania zadan 150 minut

Zadanie 1. (2 pkt)
x* —y*=80

Rozwigz uktad réwnan
x?-y?>=8

Zadanie 2. (2 pkt)
Przedstaw liczbg 11— 230 jako réznicg dwoch pierwiastkow z liczb naturalnych.

Zadanie 3. (3 pkt)

Oblicz sumg¢ wszystkich liczb naturalnych mniejszych od 100, ktore sa podzielne przez 6 lub
przez 8

Zadanie 4. (3 pkt)
Adam powiedziat do Bartka: ,,Gdy bylem w twoim wieku, bytem 3 razy starszy od ciebie, a
gdy ty bedziesz w moim wieku, bedziemy mie¢ razem 60 lat . Ile lat ma Bartek?

Zadanie 5. (4 pkt)
W trdjkacie prostokatnym o katach ostrych «, f jest spelniony warunek sin« +sin g = >

Oblicz cosa - cos g

Zadanie 6. (4 pkt)
Oblicz dtugosc¢ przekatnej trapezu réwnoramiennego, w ktéry mozna wpisa¢ okrag jesli
dhugosci podstaw trapezu sa rowne a =2,b =8

Zadanie 7. (4 pkt)
Okrag O jest styczny do boku AB kwadratu ABCD, a bok CD jest cigciwg okrggu O. Oblicz
promien okregu O, jesli bok kwadratu ABCD ma dlugo$¢ 8 cm

Zadanie 8. (4 pkt)
Znajdz dlugos¢ boku kwadratu wpisanego w trojkat rownoboczny o boku a = 23+3

Zadanie 9. (5 pkt)
Wysokos¢ trojkata rownobocznego T jest srednicg kota K. Oblicz pole tej czesci trojkata T,
ktora nie zawiera si¢ w kole K

Zadanie 10. (5 pkt)

k
Udowodnij, ze jesli k,msa dodatnimi liczbami catkowitymii k > m to \/\/E < k
m m

Zyczymy powodzenia



Kryteria oceniania dla klasy 111 LO, IV Technikum- zakres podstawowy

Nr Wykonana czynnos¢ pkt
zad
1 Wykorzystanie wzoru skroconego mnozenia do zapisania pierwszego rownaniaw | 1

postaci (x* —y?)-(x* +y?®) =80 i obliczenie x* +y* =10

Rozwigzanie uktadu rownan (£3,+1) (4 rozwigzania) 1
2 Zapisanie réwnania 11— 2/30 =+/x — \/V 1 doprowadzenie go do postaci uktadu 1

X+y=11

{xy =30

Rozwigzanie uktadu i wybranie prawidlowego rozwigzania x=6, y=5 1
3 | Obliczenie sumy wszystkich liczb naturalnych mniejszych od 100 i podzielnych 1

przez 6 (816), oraz wszystkich liczb naturalnych mniejszych od 100 i podzielnych

przez 8 (624)

Obliczenie sumy wszystkich liczb podzielnych przez 24 (240) 1

Rozwigzanie zadania 816+624-240=1200 1
4 | Analiza warunkow zadania: x-wiek Adama, y-wiek Bartka, warunki dla x-y lat 1

temu oraz za x-y lat

Zapisanie warunkow 3(2y-x) =y oraz X + 2x-y = 60 1

Rozwigzanie uktadu rownan i podanie odpowiedzi 1
5 Podniesienie obu stron réwnania do kwadratu 1 wykorzystanie jedynki 2

trygonometrycznej

Zauwazenie, ze w trojkacie prostokagtnym sina = cos £, sin f = coS 1

Podanie odpowiedzi cos« - cos f = % 1
6 | Wykonanie rysunku z oznaczeniami 1

Wykorzystanie faktu, ze sumy bokéw lezacych naprzeciw siebie sg rowne do 1

obliczenia dtugo$ci ramieniac =5

Obliczenie wysokosci trapezu h = 4 1

Obliczenie dlugo$ci przekatnej d =+/41 1
7 | Wykonanie rysunku z oznaczeniami 1

Znalezienie trojkata prostokatnego o bokach 4, 8 —r, r i utozZenie rownania z tw. 2

Pitagorasa

Obliczenie dlugos$ci promienia I =5 1
8 | Wykonanie rysunku z oznaczeniami 1

Zauwazenie, ze wierzchotek kwadratu dzieli ramig trojkata na odcinki 0 1

dhugosciach x (bok kwadratu) oraz a — X (a — bok trojkata)

Zauwazenie, ze podstawa trojkata zostata podzielona na odcinki o dlugosciach 1

a—X a—X

2 2

Wykorzystanie tw. Pitagorasa do obliczenia x = 3 1
9 Wykonanie rysunku z oznaczeniami 1

Obliczenie katow trojkata rozwartokatnego 1 wycinka kota powstatych przez 1

narysowanie wysokosci trojkata oraz promienia kota do punktu wspolnego

ramienia trojkata i okregu

Obliczenie pol trojkata rozwartokatnego i wycinka kota z poprzedniej czynnosci 15

Obliczenie szukanego pola przez odjecie od pola trojkata rownobocznego 1,5




dwukrotnosci pol trojkata rozwartokatnego 1 wycinka kota

10

Podniesienie obu stron nierownos$ci do potegi k

k-m

Doprowadzenie nieréwnosci do postaci m** <k**.m m

k—m
Zauwazenie, ze m*t <k** oraz k¥t <k*t.m ™

Za poprawnie rozwigzane zadania metodg inng anizeli opisana w schemacie punktowania

nalezy przyzna¢ maksymalng liczbe punktow.

Jezeli uczen rozwigzat zadanie inng metoda i popetnit biedy, to nalezy okresli¢ 1 oceni¢
czynno$ci rdwnowazne do wymienionych w schemacie. Mozna przyznawac potowki

punktow.




