ZADANIA PRZYGOTOWUJACE DO SPRAWDZIANOW
W KLASIE DRUGIE].

I. Funkcja kwadratowa.

1) PODAJ POSTAC KANONICZNA I ILOCZYNOWA (O ILE ISTNIEJE) FUNKCIJI:
a) f(x)=2x"+3x-2 b) f(x)=x" —6x+9 c) f(x)=-3x" -4,
2) Narysuj wykresy funkcji f(x) oraz | f(x)

, na ich podstawie omow ich wtasnosci:

a) f(x)=3x>+3x-6  b) f(x)=—x>+4x-5 ¢) f(x)=x>=10x+25 d) f(x)=—x+4.

3) Napisz wzor funkcji kwadratowej, wiedzac ze do jej wykresu nalezy punkt A(1,3) i dla x=2 funkcja osiaga
warto$¢ najwigksza rowna 4.

4) Wyznacz wspotczynniki tréjmianu kwadratowego, wiedzac ze ma on dwa miejsca zerowe 1 oraz —2 i do jego
wykresu nalezy punkt A(2,-8).

5) Wyznacz zbior wartosci funkcji:

a) f(x)=-5x> -4 b) f(x)=-3x> +6x—4 ¢) f(x)=3x"+6x+3 d) f(x)=—(x+2)x-1).
6) Wyznacz najwigksza i najmniejsza wartos¢ funkcji w podanym przedziale:
a) f(x)=-3x"-4; xe(-3-1) b) f(x)=-2x>—4x+1, xe(-23).
7) Rozwiaz rownania:
a) %x2—2:0 b) x> +2x=0 ¢) —x> —2x+1=0 d) (4x—5)" =4x* —9x +5.
8) Rozwiaz réwnania:
a) x* +5x7 —14=0 b) (x? —3)" =24 =2x* —14x? ¢) [x* ~2x-2]=0.
9) Rozwiaz nieréwnosci:
a) —x* -1<0 b) x> —6x+9>—x+5 c) x> —8x>-25 d —x*+8x-16>0
e) (x—4) <(4—x)x+2) f) 4x < x* g) 4x* >8.

10) Suma trzech kolejnych dodatnich liczb parzystych wynosi 308. Wyznacz te liczby.
11) Obwdd prostokata wynosi 30 cm, a jego pole 44 c¢m” .Oblicz dtugosci bokow prostokata.
12) W rombie o obwodzie 85 cm dhugosci przekatnych roznia sig¢ o 4 cm. Znajdz dlugosci tych przekatnych.
13) W turnieju szachowym o mistrzostwo szkoly systemem kazdy z kazdym rozegrano 66 gier. Ilu zawodnikéw
uczestniczyto w tym turnieju?
14) Dla jakich warto$ci parametru m rownanie ma dwa rézne pierwiastki:
a) x> —mx+12=0 b) (1—m)x2+x—m=0.
15) Dla jakich wartosci parametru m rownanie 2x° — (m + l)x + m —1=0ma dwa rdzne pierwiastki r6znych znakow?
16) Dla jakich wartoéci parametru k funkcja f(x)= x> + kx + 4 przyjmuje wartosci dodatnie dla kazdego x € R?
17) Nie obliczajac pierwiastkow tréjmianu y =—2x° + x + 1 oblicz wartoéé wyrazen:
1 1
a) —+— b) x12+x22
X X

18) Wyznacz punkty przeciecia sie krzywych danych réwnaniami: 2x* +4x+y—6=00raz y—6=0. Wykonaj

rysunek.
19) Rozwiaz algebraicznie i graficznie uktad réwnan:
2 — 4 2 :1
2) XT=y+ b) X +y
x+y-2=0 3x+y=3

20) Rozwiaz graficznie uktad nierownosci:
2) x*<y+4 b) X'+ y? —4x+2y+1<0
x+y—-20>0 3x+y2=>3



II. Wielomiany.

1) Wyznacz takie warto$ci parametrow a 1 b, aby wielomiany W(x)= (x + 1)(ax + b) —x’ oraz
O(x) =—x" +3x> + 5x + 2 byly rowne.

2) Znajdz pierwiastki wielomianu: W(x) =x’ —4x +3.

3) Dlajakich a, b wielomian W (x)=3x" + ax” + bx — 4 jest podzielny przez x> —1?

4) Rozt6z wielomiany na czynniki:

a) W(x)=x"—2x> —x+2 b) W(x)=x" —8x c) W(x)=x"—x> —8x+12 d) W(x)=2x"-8.

5) Dany jest wielomian W(x)=x> —3x° —x+3. Spoéréd dwumianéw x—1, x+5, x+1, x+2, x-3
wybrac te, ktére dziela wielomian W (x). Odpowiedz uzasadnij.

6) Liczby 2 i 3 sa pierwiastkami wielomianu W (x)=2x" +mx’ —13x+n. Znajdz trzeci pierwiastek
wielomianu.

7) Liczby 1 i 2 sa pierwiastkami wielomianu W(x)=x" —6x” +ax+b. Znajdz trzecie miejsce zerowe
wielomianu.

8) Dla jakich warto$ci a i b liczba 2 jest dwukrotnym pierwiastkiem wielomianu W (x)=x> +4x” +ax+b?

9) Dla jakich wartosci a i b liczba 1 jest podwoéjnym pierwiastkiem wielomianu W (x)=x> —5x> +ax+b?

10) Dla jakich warto$ci parametru m wielomian W (x)=—x" + 2mx” +8x+m—5 jest podzielny przez x —2?
Dla wyznaczonego m wyznacz pierwiastki tego wielomianu.

11) Dla jakich wartoéci parametru m wielomian W(x)=m’x’ + mx* + x + 7 jest podzielny przez x +1?

12) Dla jakich wartosci a i b wielomian W (x) =3x’ + ax® + bx — 4 jest podzielny przez x> —1?

13) Dla jakich wartosci a i b wielomian W (x) =2x* + ax” — bx* + 2x — 2 jest podzielny przez x* —x —2?

14) Dla jakiej wartoéci parametru k reszta z dzielenia wielomianu W(x)=x" +2x° + k’x —8 przez dwumian
x +1 bedzie rowna —11?

15) Dla jakiego m € R reszta z dzielenia wielomianu W (x) = x*' +3x + ‘2 - |m” przez dwumian x +1 wynosi 4?

16) Wiedzac, ze liczba 3 jest pierwiastkiem wielomianu W (x) = x> —12x + 9, znajdz jego pozostate pierwiastki.

17) Wyznacz pierwiastki wielomianu W(x)=x" +ax> +bx+1 wiedzac, ze P(x)=x" —2x-3 jest jego
dzielnikiem.

18) Wiedzac, ze pierwiastkiem wielomianu W (x) =x> — ax jest liczba 5, rozwiaz nieréwnosé W (x)<0.

19) * Reszta z dzielenia wielomianu W przez dwumian (x —2) jest rowna 5, za$ reszta z dzielenia tego samego
wielomianu przez dwumian (x —3) wynosi 7. Wyznacz resztg z dzielenia W przez (x —2)(x —3).

20) Rozwiaz rownania:

a) (x—2)3—4x(x—1):x2(x—3) b) x* —2x+1=0 c) 8x” +12x* +2x+3=0

d) x* +4x —2x-8=0 o) [x* -1/=0 f) x|+ x* =0.

21) Rozwiaz nierdwnosci:

) (r+2f (1-x)x-4f 20 b)2r'-x'zx’ o) (Pxf-16<0 )¢ +1|<1.

II1. Funkcje wymierne.
1) Wyznacz dziedzing i miejsca zerowe funkc;ji:

) £ =5 b) f(x) = ———— 0 f(x)="—1

x*—=2x+1 X —
2) Podaj dziedziny i doprowadz do prostszej postaci wyrazenia:

p—



x> =27 x> —6x*+12x-8 xt+xr+1

a b c
) x-3 ) 6x> —24x +24 X’ +1
3) Wykonaj dziatania:
-2 L1 by X=5  x+l c)x2—9; x-3
Fxoox X —6x+9 3x*-9x 30 X +3x7+9x+27
4) Rozwiaz rdwnania:
2) X X, b)2x+1+ 4x s 0 22 _%:L P I 24 .
x—-1 x+1 X 2x+1 x“+x x°  6x x+2 2-x x" -4
5) Rozwiaz nierownosci:
a)x+lé4 b) 3 —lé—l c) 3l<x+l<51.
X 2x+2 x 3 X 5
— 2_
d) l+x 1 2x£_1 e)x 28x+625'
I1+2x x+1 xX“+2
6) Rozwiaz:
4x|-3 1 2 1 ? —~
g =3 b) _|= ¢) b > 2% —|x] +1 d) 230
X x+2] |x—1 |x| x° -4
7) Narysuj wykresy i omow wiasnosci funkcji:
2x—1 —-3x+1 4x +1 2\x|+3
a) f(x)= b) f(x)= ) f(x)= d)* f(X)=L-
x+1 3x-2 2—x x| -1
x> —px—2

8) * Dla jakich wartos$ci parametru p zbiorem rozwiazan nier6wnosci > 1 jest zbior wszystkich

x?=3x+4

liczb rzeczywistych.

. , ax+2
9) Funkcja fjest okreslona wzorem f(x) = e
a) Wyznacz warto$ci parametrow a 1 b, jesli f(0)=2 i f (1) =25.
b) Naszkicuj wykres tej funkcji dla wyznaczonych wartosci a i b.
10) Czy dane funkcje sa réwne? Narysuj ich wykresy.

9—6x +x°
a) f(x)=x+3 glx)y=——""7-"—.
x+3
IV. Ciagi
. . e n+1 1
1) Zbadaj monotonicznos¢ ciagu: a, = ; b, = —gn +3.
n

2) Zbadaj, czy liczby: V2+43,-1,3-2 tworza ciag arytmetyczny.

3) Dla jakich wartosci x liczby 2x* =5, x—2, 4x —x’ + 4 tworza w podanej kolejnoséci ciag arytmetyczny.
4) Zbadaj, czy dany ciag jest arytmetyczny: a, =20 —2n.

5) Zbadaj, ktory z ciagéw jest ciagiem arytmetycznym:

a)an=3ﬁ;1 b) b, =3-2".
6) Migdzy liczby 24 1 56 ,,wstaw” siedem liczb tak, aby wraz z danymi tworzyty kolejne wyrazy ciagu
arytmetycznego.

7) Drugi wyraz ciagu arytmetycznego wynosi 3, za$ szosty 10. Oblicz pigtnasty wyraz oraz sum¢ dwudziestu
poczatkowych wyrazéw tego ciagu.

8) Wyznacz ciag arytmetyczny, ktorego drugi wyraz wynosi 1, a suma pigciu poczatkowych wyrazéw réwna sig

20.

9) Oblicz sumg pigtnastu poczatkowych wyrazow ciagu a, =4n—1.

10) W ciagu arytmetycznym suma wyrazow drugiego i czwartego wynosi 3, a iloczyn pierwszego i trzeciego 1.
Wyznacz wyraz og6lny tego ciagu.



11) Wyznacz pierwszy wyraz, réznicg oraz wzor ogolny ciagu arytmetycznego (a, ), jesli:

a) a,+as=7, ay+ag =11,

b) a4 =6, §5=20.

12) Wyznacz dwunasty wyraz ciagu (a, ), jezeli suma jego n poczatkowych wyrazéw wynosi S, =2n° —n.

13) Lewa strona réwnania 2 +35+8+...+x =126 jest suma kilku poczatkowych wyrazéw ciagu
arytmetycznego. Oblicz x.

14) Oblicz sume wszystkich liczb dwucyfrowych dodatnich, ktore przy dzieleniu przez 3 daja reszte 2.

15) Obwod trojkata prostokatnego, ktorego boki tworza ciag arytmetyczny, wynosi 12cm. Oblicz jego pole.

16) Zbadaj, czy liczby: V2443 , -1, V3-2 tworza ciag geometryczny.

17) Zbadaj, ktory z ciagéw jest ciagiem geometrycznym:

a) a, =3n-1 b) b, =2-3".

18) Dla jakich wartosci x ciag liczb x + 8, x — 4, x — 8 jest ciagiem geometrycznym?

19) W ciagu geometrycznym wyraz czwarty wynosi 10, za$§ szdsty 40. Oblicz trzeci wyraz tego ciagu.

20) Pomigdzy liczby 96 oraz 3 ,,wstaw” cztery liczby tak, aby wraz z danymi tworzyty kolejne wyrazy ciagu
geometrycznego.

21) Wyznacz czterowyrazowy ciag geometryczny, wiedzac ze iloczyn wyrazow skrajnych tego ciagu rowna si¢
27, a suma kwadratéw dwodch pierwszych wyrazéw wynosi 10.

22) Oblicz sumg o$miu poczatkowych wyrazoéw ciagu geometrycznego (a,), w ktorym a, = -3, a, =-12.

23) Wyznacz wzdr ogolny ciagu geometrycznego o ilorazie 3, w ktorym suma pigciu poczatkowych wyrazow
wynosi 363.

24) Migdzy liczby 3 1 x wstawiono liczbg y, tak, ze liczby 3,y,x tworza ciag arytmetyczny. Jezeli liczbg y
pomniejszymy o 6, to liczby 3, y-6, x utworza ciag geometryczny. Oblicz liczby x i y.

25) Pomigdzy liczby 2 oraz 9 ,,wstaw” dwie liczby, tak aby pierwsze trzy byty kolejnymi wyrazami ciagu
arytmetycznego, a trzy ostatnie kolejnymi wyrazami ciaggu geometrycznego.

V. Planimetria.

1) Oblicz pole trojkata ABC, A(-5,0), B(0,-3), C(2, 3).

2) W trojkat rownoramienny o podstawie 12 i ramieniu dtugo$ci 10 wpisano okrag. Oblicz pole trojkata i
promien tego okregu.

3) Oblicz promien okrggu opisanego na trdjkacie prostokatnym, ktérego przyprostokatne maja dtugosci 21 12
cm.

4) Stosunki dtugosci trzech kolejnych bokéw czworokata PORS opisanego na okregu sa rowne 1: 2: 4. Oblicz
dhugosci bokow tego czworokata, wiedzac, ze jego obwdd jest rowny 50 cm.

5) W czworokacie ABCD miary kolejnych jego katdéw wewngtrznych opisane sa wyrazeniami:
2a-20°, 2a+10°, 3a—50° oraz 120° - « . Oblicz miary katéw tego czworokata oraz sprawdz, czy na tym
czworokacie mozna opisa¢ okrag.

6) Promien okregu wpisanego w trapez rownoramienny ma dlugo$¢ 2cm, a miara kata pomigdzy ramieniem
trapezu a jego dtuzsza podstawa wynosi 30°. Oblicz pole tego trapezu.

7) Stosunek odpowiednich bokéw dwoch wielokatow podobnych jest réwny 5:7. Pole mniejszego wielokata jest
rowne 50 cm’ . Oblicz pole wiekszego wielokata.

8) Wyznacz pole trojkata prostokatnego, wiedzac ze wysoko$¢ poprowadzona z wierzcholka kata prostego
podzielita przeciwprostokatna na dwa odcinki o dlugosci: 3 cmi4 cm .

9) W trojkacie ABC boki maja dtugosci: 9 cm, 15 cm, 12 em . Trojkat A’B’C’ o obwodzie 24 cm jest podobny
do tréjkata ABC. Oblicz dhugosci bokow trojkata A’B’C’.

10) Dany jest trojkat ABC o bokach: 6,8,12. Trojkat A’B’C’ ma najdluzszy bok rowny 16 i jest podobny do
trojkata ABC .
a) Jaka jest skala podobienstwa?

b) Oblicz obwod trojkata A’B’C’

11) Dtugos$ci bokow prostokata sa rowne 2 1 3cm. Oblicz dtugosci bokdw prostokata do niego podobnego, jezeli
wiesz, ze jego pole jest rowne S4cm” .

12) Znajdz obraz okregu (x+1)° +(y —2)* =9 w jednoktadnosci o srodku S(0,1) i skali k = 2.



13) Sprawdz, czy przeksztatcenie okreslone wzorem: P((x,y)) = (—x,2y +1) jest izometria.

14) Oblicz pole trojkata ABC, gdy A(-5,0), B(0,-3), C(2, 3).

15) Na trojkacie 4BC opisano okrag o promieniu R =5 . Oblicz dtugoé¢ boku AB tréjkata 4BC , majac dane:
kat CAB =126° i kat ABC =24°

16) Dtugos$ci bokow rownolegloboku sg réwne 3«/5 I \/5 , a kat zawarty miedzy nimi wynosi 30°. Wyznacz
dhugosci obu przekatnych roéwnolegtoboku.

17) Jakim trojkatem jest trojkat o bokach dtugosci 2, 3 1 4cm. Oblicz jego pole.

18) Dany jest trojkat rownoboczny ABC o boku dlugosci 2. Oblicz ADo2BC oraz AD o %R‘ , gdzie AD jest

wysokoscia trojkata ABC.
19) Dane sa punkty: A(1,1), B(k,2) i C(2,k”). Dla jakich wartoéci parametru k wektory ABi AC sa prostopadte,
a dla jakich rownolegte?



