AKADEMIA GORNICZO-HUTNICZA im. Stanistawa Staszica
w Krakowie
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MATEMATYKA - ETAP 1

ZADANIA PO 10 PUNKTOW

1. Tle jest czwérek (x,y,z,t) liczb calkowitych dodatnich spehiajacych
rownanie xy + yz + zt + tr = 20087

2. Rozwigz rownanie  sin4x + V3 sin 2z = 0.

3. Znajdz liczbe ¢, dla ktérej granica ciggu o wyrazie ogdlnym
3n+c _ 2n

Ay = —F/—————————
\/Hn + 9n—20

jest rowna 2.

4. Tle jest czterocyfrowych liczb naturalnych, ktére nie sg podzielne ani
przez 9, ani przez 127

ZADANIA PO 20 PUNKTOW

5. Punkty A = (2,-2) i B = (8,4) sg konicami podstawy tréjkata réw-
noramiennego ABC. Wierzcholek C' lezy na prostej x — 3y + 34 = 0.
Znajdz rownanie okregu wpisanego w trojkat ABC.

6. Dla jakich wartosci parametru p € IR jeden z pierwiastkéw réwnania
(12p + 6)2* + 16pz + 9p = 0
jest sinusem, a drugi kosinusem tego samego kata rozwartego?

7. Cztery kule, z ktérych trzy majg promien r, a czwarta R, ulozono na
stole w piramide w taki sposob, ze kazda kula jest styczna do trzech
pozostatych, przy czym kule przystajace tworzg podstawe piramidy.
Oblicz najwiekszg odleglo$¢ punktu kuli o promieniu R od stotu. Podaj
warunek, jaki muszg spemia¢ promienie, aby ustawienie piramidy byto
mozliwe.



